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9 asalK     tyd e azaF ë    1102 romisëm itiV - 2102  
 

 .1 jN ë salk ë .sënëxn 82 ak   em nerrem 81 atëk agN ,ton   esruk ,llobtuf em 8  sënëxn 7  yd ët em nerrem
.evetrops e tejoll  em sa nerrem kun sënëxn aS  ?ton em sa ehd llobtuf  

EJHDIJGZ  
xN ënë q s ë tev nerrem ë naj ton em m ë 81 - .11=7  
xN ënë q s ë tev nerrem ë  em m naj llobtuf ë 8- .1=7  
xN ënë q s ë aj llobtuf ehd ton em nerrem në +1+11 .52=7  
xN ënë q s ë k em nerrem kun ë naj hsetrops joll yd ot ë 82 - 3=52 . 
xN ënë t tehud is ’ qarap i ëse  khsab ë tis ë t amargaid em ë .tineV  

2 dN . ë arg inotr =y tinoisknuf e nukif
2x
x

. 

EJHDIJGZ  

=y tetiqarap inoisknuF
01
01

xrëp
xrëp

. syjg yd is tetiqarap ukifarg arP më tjerd ë .az  

xN ënë t tehud is ë dn ë jotr ë nukifarg . 
 

 .3 tinoisknuf i ukifarg ëq ërynëm ën c ehd b,a tëtneicifeok inotkacrëP  y = xa 2 ,c+xb+  x  agn ëjolak ët R
( A takip - 001,1 )   B  ,2( - C ehd )2  .)0,4(  

 
EJHDIJGZ  

M esënëqe  n nehdodn C,B,A takip ë kifarg ,  eryt e tatanidrook vë njotetr ë :temizarab  
001

242
4610

cba
cba
cba

. a mirram nimetsis ruhdijgz ekuD  = - b ;57  =   c ehd 14  = .66  

 
.4  gnip ënaj telanogaid mëhsëjnëjnirbyd nizepart ëN  ënaj jit e emsem e ajiv ehd aisëtral ëq inotetrëV.elu

.etneurgnok  
 

EJHDIJGZ  
Në DCBA nizepart  BA(  arap t ,DB ehd CA telanogaid miqeh )DC em lel ë   netirp  talic  në kip ë O n . 

kerT ë dn ë naj DOC ehd BOA tahs ë kë tjerdn ë mëhsëjnëjnirbyd . traL ë tis ë t e tazunetopih ibm  ery naj ë  as
.evazab e tamsyjg  Kë q uths ë tral ë  tizepart e ais ë ths ë as  msyjg ë evazab e amuhs  arp ,  e emsem e ajiv as

.tizepart  xN ënë t tehud is ë jociks ë rugif ë .n  

.5  :nëseyht inothsejhT
2

2

4
6

y
yy
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EJHDIJGZ  
muN ë bz iseur ë  tehehtr y( - )2+y()2 , dn ë asr  ()3+y( iseurme y- .)2  Kë q uths ë aseyht   led timithsejht sabm

2
3

y
y

. 

6  ët arelv’ç rëP . m  ajherphs 2 1xmx  x odç rëp mitpuk ak R 
 

EJHDIJGZ  
Që t ajherphs ë tek ë p mitpuk ë x odç r R q tehud ë x 2 - t 1+xm ë tej ë  odç rëp 0  x R jg ojK . ë  tehirra

m ruk  arp ,0<D ruk 2 - 0<4 ,  arp - .2<m<2  

.7   inoicauke tepeJ 2 01 maxmx  ët arelv’ç rëP . a  ehd m  ët ëjnërr yd ak noicauke yk
?atrëdnuk  

 
EJHDIJGZ  

Pë t r ë rr yd rutap ë jn ë të dnuk ë q tehud atr ë 01
0

m
ma

 arP . 1
01

m
a

 eso pë .1<a ehd 1=m r  

8.   Pë jn e tasamr ë ktjerd ë dn ë naj ihs ë p rauhdamz ë takr ë is .alices %4 ehd %52 em ths  p as eM ë  dniqr
ë ths ë ktjerd e anirpys rauhdamz ë dn ë ?tihs  
 

EJHDIJGZ  
hS ë mjon ë pë ktjerd e tasamr ë dn ë  tihs a  ehd b P . ë b ajer e tasamr ë 52,1 neh a 40,1 ehd b. n anirpyS ë  millif

ë ths ë a.b, dn ë s sejtirr sap asr ë pë b evasamr ë  teh 3,1 a.b. pys arP  anir ë ths ë .%03 eso 3,0 em rutirr  
9  , othsejhT .b<1<a tepeJ in    nejherphs 22 1212 aabbba . 
 

EJHDIJGZ  
Pë hd e nithsuk r ënë ba b= -a; 2 12bb = 2)1(b b= - ;1  2 12aa 1=  - .a  
Pë .b2 led ajherphs thsimidnufr  
 
01 . ,thsisëhokëjn nesin ëtsilkiç yD  B itetyq agn irtejt ehd A itetyq agn irëjn   saP .tirtejtirëjn ët mitjerd ën

,eryt ët timikat   B ën nirrëbm A agn tesin ëq itsilkiç  rëp ,atunim 61   9 rëp A ën nirrëbm irtejt esruk
atunim . ?tsilkiç ilices nëgurr nëb e atunim as rëP   

 
EJHDIJGZ  

 A                  C                                       B 
hS ë mjon ë tjephs x ë nis ë q titsilkiç e ë tjephs Y .A agn tesin ë iç e ais q titsilk ë tesin  B agn  . hS ë mjon ë  t em

hdu e ahok ë n ired timit ë kip ë kat e n .timi  

mjomroF ë  nimetsis
61

9
ytx
xty

   eso

2

2

61
9
61

y
x
ytx

   eso

4
3
61

y
x
y

tx

,   .nim21=t led agn  

t e ahoK ë t e esruk ,nim12=9+21 tirap ë .nim 82=61+21 tityd      
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1. dN ë tinoisknuf e nukifarg inotr  x=y  - x  

EJHDIJGZ  

 inoisknuF  iqarap  tet
00
02

xrëp
xrëpx

 

xN ënë t tehud is ë dn ë jotr ë nukifarg   
 .2 Të jg ë tjerd e anirpys tedn ëkë dn ë k ehd mc02 elanogaid em tihs ë  dn dn ë 021 eveelanogaid tejmr o . 

EJHDIJGZ  
Në tjerd ëkë dn ë n netirp telanogaid DCBA nihs ë kip ë .O n  Kë dn  =COD i 021 o rp    jadna kë  idn

06=DOA o . kerT ë dn ë  DOA ihs ë ths ë jnirbarab ë jnirb em s ë ,mc01   e anirpys jadnarp  jit ë ths ë 52 3 mc 2 . 
tjerd e anirpyS ëkë dn ë  tihs ë ths ë 001 3 mc 2 . xN ënë t tehud is ë jociks ë rugif ë .n  

.3   imetsis m ët ërelv’ç rëP
2 1

5
xxy

yxm
 .emtev ët ejhdijgz ëjn ak   

EJHDIJGZ  

tjart rrem imetsiS ë  n 2

5
04)1(

xmy
xmx

. Që t imetsis ë tek ë jn ë  tehud ejhdijgz tyd i inoicauke ë të 

tek ë tev ë jn m ë ejhdijgz , 0=D arp  )m+1( eso 2 - p arp ,0=61 ë m r  = o 3 m es  = -5 

 .4  inoicauke tehfdijgz ëT 69696 xxxx .  
EJHDIJGZ  

hS ë mjon ë 96x inoicaukE .m=  rem  tjart ë  n 6mxmx  eso  
m 2 = - x3 2 x42+ - x6 eso 63 - =9 - x3 2 x42+ - x eso 63 2 - .3=x arp ,0=9+x6  

5.  ët ërelv’çrëP k x tëjnërr 1
 x ehd 2 icauke ët  tino kx2- 0=2+x4 (k )0   nithsuk ënjosëtolp 1

2

x
x

1= . 

EJHDIJGZ  
tod ithsuK ë toht ë që rr yd ak inoicauke ë jn ë të .atrabarab  0=D tehud arP  , 61 eso - 0=k8 , .2=k eso  

6. ,1=y4+x2 esëtfoqën es tehotetrëv ëT  x erehëta 2 y+ 2 1
02

 

EJHDIJGZ  

t tehuD ë mjovorp ë që x2 y+ 2 1
02

 ,  eso x02 2 y02+ 2 1  , x4 eso 2 y61+ 2 61+  x 2 4+  y 2 1,o  es  

)y4+x2( 2 - yx61  + 61  x 2 4+  y 2 1, 1 eso - 61+ yx61  x 2 4+  y 2  eso 1 x4( - )y2 2  ,0  e  alic ë ths ë v e ë tetr ë. 
7  . a ët arelv talic rëP nis+1 inoicauke 0 2 x rëp emtev ët ejhdijgz ëjn ak  xnis =xa ,o  
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EJHDIJGZ  

M esënëqe  nis+1 2 xa xnis ehd 1 1, uke 1=xnis ruk ejhdijgz ak inoica , =x arp
2

 nis+1 ehd
2
a 1= ,  eso

nis
2
a 0= , .0=a led agn  

 .8 Të vë n es tehotetr ë  es
0

0
0

zyx
xzzyyx

zyx
  erehëta

0
0
0

x
y
z

 

EJHDIJGZ  
mjozopuS ë që x .0  rap i inoicaler agN ë 0>z+y led zy led itert i agn esruk , .0  imek arP  

0)(
0
zyx

zy
zy+zx+yx eso ( 0 t tehud x arP .)tetidrusba ë tej ë 0>  . jN ë tehovorp joll  që .0>z ehd 0>y  

 9  ninalp ën inogerT . evakip e ënisëkhsab vitanidrook , rok  ënjosëtolp evalic ët e tatanid  nithsuk
x 2 <y< x . 

EJHDIJGZ  
khsaB ë t evakip e ais ë q tinalp ë tolp ë njos ë  nithsuk ës th ë khsab ë  evakip e ais lobarap e nukifarg ibm ë  s

x=y 2 thsop ehd ë tjerd ë =y evaz =y ehd x - .x  xN ënë t tehud is ë dn ë jotr ë nukifarg   
01 inoicauke tehdijgz ëT . , +x(nis nl x  0=)  

EJHDIJGZ  
+x(nis led imizarab agN x 1=)  ,  eso p 1=0 nis ë 0<x r   ilic i( s’ )ejhdijgz ak , p 1=x2nis eso ë .0>x r   arP

k2=x
2

 k ehd .N  
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1.  inoicauke tehdijgz ëT 13 x 3+ 2 x .21=  

EJHDIJGZ  
Zë dnev ë mjos ë x  ehd t= rrem inoicauke  tjart ë  n 3 2t - 3.4 t .0=3+  Zë dnev ë mjos ë 3 t  ehd y=  

y imek 2 - 0=3+y4 , n ,1=y eso 3=y led ag  =t arp .0=t eso 1  Pë .0=x eso 1=x thsimidnufr  
.2  tinoicaukeni ët evejhdijgz e ënisëkhsab inejG 2gol x .0<  

EJHDIJGZ  

t ejhdijgZ ë naj tinoicaukeni ë 
1
ox

x
  , khsab eso ë  evejhdijgz e ais ë ths ë 1;00;1 . 

.3  Në ( DCBA nizepart  nepej )DC e BA azab em A  k ehd ë p idn ë llabr ë  jit C= 2  

 n BA inejG .mc6=DC ehd mc4=CB esë  

EJHDIJGZ  
Në DCBA nizepart  larap BA( )DC em le , .DA em lellarap EC miqeh  taK ë kr ëndë  DCEA ihs ë ths ë 

margokelarap . q led ojk agN ë kë BEC idn  = BCE  = . kert arP ë dn ë  BCE ihs ë ths ë hsijnijnirbyd ëm. 
Kë q uths ë ,6=EA ehd 4=BE  01=BA arp .mc  

xN ënë t tehud is ë jociks ë rugif ë .n  

.4  dijgz ëT  inoicauke teh 84 11
4
x

xx
. 

EJHDIJGZ  

 ekuD zë dnev ë  raus 4
x

= t, tjart rrem inoicauke ë ( n 2 - )1 ,1=t  =t led agn 2 1+ . Më q led ejtut ë 

=x 4
223

. 

.5 jnirbyd nizepart ëN ë jn ë DCBA mëhs  ( // DCBA 06=A nepej ) o, aBA  ehd bDA .  inherphS CA   em
 evërotkev ët ëna behda . 

EJHDIJGZ  
Në DCBA nizepart   )DC em lellarap BA( nelugnip ehd CA nelanogaid miqeh  .BA ibm ED  

Në rugif ë :mihohs
2

b
EA . .

2

b aEA
a

 jn irotkev espes( ë is   i BA  ë ths ë ai
a

). 
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2 EAaCD =a - ab
a

.  thsimidnufrëP abCA ab
a

 .  

xN ënë t tehud is ë jociks ë rugif ë .n  

.6  Pë t arelv talic r ë  rortak e amuhs ë t ev ë rr ë jn ë t ev ë  tinoicauke x 2 + nis( - )1 - 1
2

soc 2  0=  

relv nirra ë m n ë të ?ehdam  

EJHDIJGZ  

rr i imihdorP ë jn ë =P ev  - 1
2

soc 2 , S amuhs esruk nis= - .1  22
21 xx S= 2 - 2=P2 - nis2 ,  nirra alic e

relv ë m n ë të p ehdam ë nis r =-1,  eso k2= -
2

  ehd k2= 3+
2

. 

.7  Të  inoicauke tehdijgz gol21 gol
4

xx gol= x . 

EJHDIJGZ  
 tehomrofsnart inoicaukE )xgol( 2 = ,xgol  =xgol led agn 0, 1=xgol eso , .01=x eso 1=x arp  

8.  :imizarabsom dnev ak hsëdnëkert odç ën es tehotetrëv ëT 321
3
4

pmmmp ,  uk 321 ,, mmm   ënaj

 ehd tihsëdnëkert e terosem p .jit i irtemirep  

EJHDIJGZ  
Ndë kert tehotr ë dn ë q jit e terosem neqih ehd CBA ihs ë n netirp ë kip ë .G n   misajgZ  A akip agn erosem  n
m 1  pë jnirb jetr ë p s ë llabr ë, jn ehde ë reh ë tajg as ë n( jas e ais ë kip ë )M n , mjotryqhs ehd ë  nimargolelarap

.MCAB  Në kert ë dn ë mek MBA nihs 2 i m 1 < .c+b  

k raurpev ekuD ë :mirram arejt e terosem em ehde uths  2m 2 2 ;a+c< m 3 b+a< . na ruhdelbm i ekuD ë për 
na ë të  led temizarabsom ert m 1 +m 2 + m 3 .p<  kert rautryqhs ekuD ë dn ë  tahs ;BGA   imek CGB ehd CGA

<a 2
3

 m 2 + 2
3

 m 3 ; <b 2
3

 m 1 + 2
3

 m 3   ehd  

<c 2
3

 m 1  + 2
3

 m 2 . na ruhdelbm i ekuD ë pë na r ë  imek 3
4

<p  m 1 +m 2 + m 3 . 

xN ënë t tehud is ë jociks ë rugif ë .n  

.9 (gt  imizarab dnev ak es rutid ekuD nis x x(.xsoc inejg,1=) .)R  

EJHDIJGZ  

nis x k= +
4

 , +k=xnis eso 1
4

. tek ët inoicauke ëQ ë tehud ejhdijgz ,  =k eso 0=k -1  agn , =xnis led 1
4

 

=xnis eso  - 3
4

. inejG  .xsoc  

.01  ’ç  rëP  ët arelv m x inoicauke 4- x3 2+m- k 0=1 ëjnërr 3 mëtev a  ?elaer   
 ëQ  inoicauke rr 3 ëtek ët ë jn ë q tehud elaer ë 0=c  ehd  b<0.  arP m .1=   
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 .1  inoicauke tehdijgz ëT 1=x3nis.x2nis  

EJHDIJGZ  
 s.q.M 1nis   ejhdijgz ak inoicauke 1=x3nis=x2nis ruk , =x3nis=x2nis eso - ,1  jg ë që ,hdodn kun   arp

.ejhdijgz ak kun inoicauke  
 .2 xa=)x(P timonilop ët c ,b ,a tëtneicifeok inejG 2 x(P+)1+x(P ëq rutid ekud ,c+xb+ - x8=)1 2- 01+x6 , p  rë

.R agn x odç  

EJHDIJGZ  
vz sap imizaraB ë dn ë mrof rrem evemis ë xa2 n 2 =b2+a2+xb2+ x8 2- 01+x6 , 4=a led agn ; =b - =c ehd 3 .1  

.3  ëq )y;x( tetfiç ahtijg ët inejG  tinoicauke ët ejhdijgz ënaj , nis
21 1

2
yyx ,  y e x  rëp 2;0 . 

EJHDIJGZ  

M esënëqe  thtajd e ana ë ë ths ë ,1  që t inoicauke ë tek ë  tehud ejhdijgz që 1
2

y , 0=  =y 1
2

. k eM ëtë 

mrof rrem inoicauke thsuk ë nis n
2

x 1= , =x eso k4 1+ . 

.4  x tajiv nepeJ 2 y+ 2 =y ehd )0>y(1= x . nirpys inejG ë  e n rugif ë q s ë  tehozifuk .tajiv yd agn  
EJHDIJGZ  

rap e ajiV ë ë ths ë q em hterr ë dn ë n r ë .1 ezerr ehd O  tyd e ajiV ë ë ths ë p e ë br ërë syjg yd agn ëm tjerd ë  az

=y ehd x=y -x, që naj ë pë  e teromsyjgr t evetardauk ë t ehd I ë II .  raumrof e arugiF ë ths ë  as 1
4

.tihterr e  

rugif e anirpys arP ë  s ë ths ë 1
4

. xN ënë t tehud is ë dn ë jotr ë kifarg ë .t  

.5  x inoicauke es tehotetrëv ëT 3 - x01 2 mun ëjnsa ejhdijgz is ëtek ët dnum kun 4=x2+ ë t rorytan r .ke  
EJHDIJGZ  

Pë  r mun odç ë x ket rorytan r 3 ë ths ë mun ë ,ket r  x01 2 naj x2 ehd ë . tfiç armun  tjam e ana arP ë t od ë lad ë 
mun ë p ket r ë  odç r mun ë ,ket r  thtajd e ana esruk ë ë ths ë mun ë )tetidrusba(.tfiç r . 

.6  Të vë tr q tehote ë pë odç r  x imizarabsom dnev ak 0>x - xnl 1 
EJHDIJGZ  

=y ninoisknuf jotryqhS x- xnl - .1  i itavireD   jit ë ths ë 1x
x

. hS ë e ajn  it  j ë ths ë p evitagen ë x r 1;0 hd  e

op z p eviti ë 1>x r p arP . ë muminim nirra inoisknuf 1=x r M . esënëqe   inoisknuf ë ths ë hseudhzav i ëm,  arelv
më gov e ë p tehirra jit e l ë q( 1=x r ë ë ths ë =y .)0   arP y .0  

xn s.q.N ënë t thsikifarg hdijgz e is ë relv ë  tehos kip 3 em ë. 
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.7    inejG ërelv e n  C ,kn , =k ehd x5=n uk 2 6x . 
EJHDIJGZ  

Që të tek ë  mitpuk C ,kn  q tehud ë k  arp ,n 2 6x .x5   ruk hdodn ojK 2 x 3. M esënëqe  k  ehd n  N
q hdejrr ë x .N   arP 2=x , .3=x eso  ( tetfiç arP n;k naj ) ë: ( ehd )01;01  )51;51( . 

C e arelV ,kn .1=  

.8   a esëN 2 b+ 2 gol ëq inotetrëv )0>b ;0>a( ba7=
3
ba = 1

2
.)bgol+ agol(  

EJHDIJGZ  

a agN 2 b+ 2  led ba7= )b+a( 2 ba9= ,  eso
2

3
ba ba= , gol2 eso

3
ba bgol+agol= . 

.9  x rëp ëq inovorP 1
4

 gol imek 4x gol+ 2 2 x .0  

EJHDIJGZ  

gol 4x gol+ 2 2 =x
2

1
4gol x

+ gol 2 =x
2

1
gol2 x

+ gol 2 =x
2

2

2

gol1
gol2
x
x

. muN ë  iseur ë ths ë .0  Pë x r 1
4

  

gol 2 gol>x 2
1
4

, eso   gol 2 >x -2, eso  gol 2 .0>2+x  rme ehde arP ë  ise ë ths ë .0>  

.01   x odç rëp es tehotetrëv ëT e imek 0 x +x+1
2

2
x . 

EJHDIJGZ  

mjotryqhS ë =y ninoisknuf  e x -1-  x -
2

2
x .    =’y  e x -1- .x   ’’y = e x - .1  M esënëqe  e x ,1  q led ë y ’’ .0   od ojK

të toht ë që  )noisknuf is(’y ë ths ë tirr ë .s  q led 0=)0(’y s.qM ë ’y 0, q led ojk agn ë tirr y ë .s  M esënëqe  
q led 0=)0(y ë y ,0  v u imizarabsom arp ë .autetr  

xn s.q.N ënë  e is t thsikifarg hdijgz ë relv ë  tehos kip 3 em ë. 
 
 
 
 


